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Rappels convergence en loi
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(E,S) espace topologique mesuré
(N, ¢) = [ d(x) N(dx) pour ¢ : E — R intégrable

Convergence étroite
Une suite (M,) de probabilités sur (E, E) converge étroitement vers
I si

|
.

(M, ¢y — (M, @) pour tout ¢ : E — R continue bornée

Convergence en loi
Une suite (X,) de variables aléatoires a valeurs dans (E, &)
converge en loi vers X ssi

la suite PX" converge étroitement vers PX

< E[¢p(Xn)] — E[p(X)] pour tout ¢ : E — R continue bornée
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Notations:
@ [, M des probas sur (R, B(R))
@ Fonctions de répartition: Fr(x) =M(] — o0 x])

@ Fonctions caractéristiques: ¢n(s) f Ll

Caractérisation par les fonctions de répartition

etr01te

n, N <= Fn,(x) — Fn(x) pour tout x ou Fr est continue.

Caractérisation par les fonctions caractéristiques

etr01te

My N < ¢n,(s) — ¢n(s) pour tout s.
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Cas E=R

Résultat plus précis:

Théoreme de Lévy

Supposons que

® ¢n,(s) converge vers une limite notée ¢(s) pour tout s € R

@ s +— ¢(s) est continue en 0

alors il existe une unique proba [1 telle que

° I_In étr_}oiten
° on=2¢

Ce résultat reste vrai dans E = RY.
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