
Université Pierre Mendès Fran
e � IUT 2 (Grenoble) département STID � Analyse 2 � 1ère année Groupe CPréparation du test du 29/03/2010Durée : 15 minutes. Cal
ulatri
es interdites, formulaire du S1 autorisé. On pourra é
rire seulement la réponse dire
tement sur lafeuille.1. Soit le polyn�me du se
ond degré p(x) = ax
2 + bx + c. On suppose que 
e polyn�me a deux ra
ines réelles notées α1 et α2.Donner une fa
torisation de p(x) 
omme produit de polyn�mes de degré 1.2. Poser la division de 2x3 − 7x2 + 6x+ 1 par le polyn�me x

2 − 4x+ 4.3. Fa
toriser x
2 − 4x+ 4.4. E
rire la dé
omposition en éléments simples de

2x3 − 7x2 + 6x+ 1

x2 − 4x+ 45. Trouver une primitive de 
ette fon
tion sur R \ {2}.6. Trouver une primitive de
x2 + 3x+ 4

x2 + x+ 3sur R.
→ Corre
tion en page suivante.



Corre
tion préparation du test du 29/03/20101. C'est un résultat vu en 
ours : on a p(x) = a(x− α1)(x− α2).2. Posons la division :
2x3 − 7x2 + 6x+ 1

−(2x3 − 8x2 + 8x)

x
2 − 2x+ 1

−(x2 − 4x+ 4)

2x− 3

x
2 − 4x+ 4

2x+ 1

3. Le dis
riminant de 
e trin�me est 0, il a don
 une seule ra
ine double, qui est 2, don
 x
2 − 4x+ 4 = (x− 2)2.4. On a :

2x3 − 7x2 + 6x+ 1

x2 − 4x+ 4
= 2x+ 1 +

2x− 3

(x− 2)2Nous sommes don
 en présen
e d'un élément de 1ère espè
e, ave
 fa
teur répété, et on 
her
he a et b deux réels tels que :
2x− 3

(x− 2)2
=

a

x− 2
+

b

(x− 2)2soit, après mise au même dénominateur, rédu
tion et identi�
ation, donne :
{

a = 2
−2a+ b = −3soit a = 2 et b = 1. La dé
omposition en éléments simples de la fra
tion étudiée est don
 :

2x+ 1 +
2

x− 2
+

1

(x− 2)25. Une primitive de 
ette fon
tion est don
 :
x
2 + x+ 2 ln |x− 2| −

1

x− 26. Commençons par poser la division du numérateur par le dénominateur :
x
2 + 3x+ 4

−(x2 + x+ 3)

2x+ 1

x
2 + x+ 3

1

Nous avons don
 :
x2 + 3x+ 4

x2 + x+ 3
= 1 +

2x+ 1

x2 + x+ 3Tentons maintenant de fa
toriser le dénominateur : son dis
riminant est égal à 1− 4× 3 = −11 < 0 don
 le dénominateur nepeut être fa
torisé 
omme produit de deux polyn�mes de degré 1 à 
oe�
ients réels. Nous avons don
 un élément de se
ondeespè
e à intégrer. On remarque qu'il est de la forme u′

u
, ave
 u(x) = x

2 + x+ 3, ainsi une primitive de x2 + 3x+ 4

x2 + x+ 3
est :

x+ ln |x2 + x+ 3|


