THEORIE CLASSIQUE (Xn)n une suite i.i.d. de fonction de répartition F , Mn = max_i=1_{,n}(X_i) Théorème S’il existe des suites (an)n et (bn)n telles que P ((Mn − bn)/an ≤ z) → G(z) quand n → ∞ alors G appartient à l’une des familles suivantes : i) G(z) = exp^{− exp^[−^{(z}�^b_a^{)]}}, −∞ < z < ∞;

ii) G(z) = 0 z ≤ b exp { − ( z�b_a^)�^{α}}_{z > b} ;

iii) G(z) = { exp^{−^[−^{(z}�^b_a^{)α]}} z < b 1 z ≥ b ; pour des paramètres a > 0, b et dans les familles ii) et iii), α > 0. 1

THEORIE CLASSIQUE

Famille GEV : G(z) = exp { − [ 1 + ξ (z − μ σ )]�1/ξ^} pour {z, 1 + ξ(z − μ)/σ > 0}, −∞ < μ < ∞, σ > 0 et −∞ < ξ < ∞. Théorème S’il existe des suites (an)n et (bn)n telles que P ((Mn − bn)/an ≤ z) → G(z) quand n → ∞ alors G est une GEV.

MODELES à SEUILS

(Xn)n une suite i.i.d. de fonction de répartition F , Mn = max_i=1_{,n}(X_i) qui vérifie P (Mn < z) ≈ G(z), G GEV.

Théorème Pour u assez grand la loi de (X − u) conditionnellement à X > u est approximativement

H(y) = 1 − ( 1 + ξy_~ σ )�1/ξ_{{y, y >} 0 et (1 + ξy/~σ) > 0} où ~σ = σ + ξ(u − μ).

H appartient à la famille de Pareto Généralisée (GPD).

EXTREMES MULTIVARIES (X1, Y1), . . . , (Xn, Yn) suite de vecteurs indépendants de loi F (x, y) de marginales Fréchet unité. Mx,n = maxi=1,n{Xi} et My,n = maxi=1,n{Yi}, Mn = (Mx,n/n, My,n/n). Théorème Si P (Mx,n/n < x, My,n/n < y) → G(x, y) en loi alors G est de la forme G(x, y) = exp{−V (x, y)}, x > 0, y > 0 où V (x, y) = 2^∫ 1 0 max ( w x , 1 − w y ) dH(w) et H est une loi sur [0,1] vérifiant^∫ 1 0 wdH(w) = 1/2 4