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Distributions - 12/11/2020 ①
Formule de la co - aire : f4 dx -

fpr, LE dt

din.1-f.LI→ R
Et l'*feat

f
'
(x ) -1-0 ⇒ f strict monotone sur I .

Et = l f-
' l'D) , dot = t.jp.) main de Dirac -

tease" = laisse"
-

J - f-
'

It )

- 4pct, ¥ ( f-
'

CH ) dt

mange)

⇐ fly ) = t - f f' B) dy
pcpdy.cat mine!

'

'DI jacobien
Sif est l' → j' > 0 : j %) dg

min III



Ex : intégration sur des sphères concentriques :
②

qe c: ( RWD .

JYK) dx
a

irdzoz
- la §

.

Ylrw ) docu) rd
- t
dir

Pri jylx ) drr (x) r r d'
' f elru) do, (w)

Rd - Rd -
| supp. sur Sr supp . sur 5 , a

1- ( Fubini en coordonnées sphériques .

. On est parti de f- E- j'G) avec l' hystqpep,# o.
- Def le Rd .

Une hypersurface C
'

fermée de l est

un sous - ensemble I el ayantÊtê suivante :
Hae Z

,
3- voisinage f- Va de a dans l , tqz fonction

f : Va→ IR
,
C1
,
avec :

En Va = Ixe Va , f (x ) -- 0} et toi e- Vn [
,

Pfk) # 0 .



non ,
- ③

Localement
,
E a la forme pûûdeu

D. on ne suppose pas l'existence 2

d' une fonction f globales f- Wy
définissant Z . #
Des contraintes topologiques peuvent exclure l' existence

d' une fardier f- globale .
Il n'
y
a pas farinent un

"

intérieur
"

et un
"

extérieur
"

par
- rapport àl' hypersurface .

si loealt EN -

- I xr = q (g) , y e- W}
avec q : W→ IR et

,
alors on

peut définir f4, y ) = x
,
- qly ) sur Wx I

Rem : E

n *ÆËü;2- ne peut
pas avt une frontière 1 g

or



Propre sort 2- une hypersuf. C ' fermée dans l . Alors
④

3- ! distribution se supporter sur I tag; Tourrettes ,
f. e- MYR) tt Inv = j' (a) , et Pfk ,# 0 ,I ::÷:*:*"
# Existence et unicité de - : par le Puma de

recollement .
ta c- [

,
on considère

a ouvert des
,
contenant a

,

dans lequel En Va - fa
"

( o), pour une fonction
fa et

,
avec Pfq [ f0 .

→ on définit, sur Va
,
la dot. ra - Mfa ) %)

.
Dans EME)

,
on définit la distribution

nulle à = 0 c- D
'

( rt) .
n = ¥ [ Va u (NE)

à ¥



⑤
Thom des recollements : si ra = ra , sur Van Val,
tqa

'
,
alors ( ra = F sur Van ME)à - -

Mf4 Mfa ) = Mfait rlfà)
- OK
ta

dra supportée sur Java
Warta '

= " ' Ivan Va ,

=
0 a à⇒

oâlvayz Irak
⇒ Isthme de malt s' qplique : 7 ! r dont les restrictions

sont données par oâ on A .

⇒ Defé La mesure • associée à [ est appelée la mesure

¥¥m¥iuÊ! ton mesure de sofaa) de
l'hypersurface

-



¥ ( ouvert régulier de r) .
⑥

soit U un ouvert de l
. U est appelé un t régulier de

r de dare c ? %, ta e OU , a admet un voisinage
V dans r tg J f : V- R , est, tq
Un V = f x ; pa ) > o} , et toi e- OU NV

, DfE)¥0.

⇒eeâuâtà::* au

Rey : tout hypersurf et
fermée n'est pas forcément la

frontière d'1 ouvert U régulier .
U définit un

"

intérieur
"

de l'typerait
donna par le signe fcx ) 70 .

Contre U
- Roll hx, = 03
-

ÏÆÆ!» et : Ira Ïàiiiü et#%



DI donnent de Rd .

⑦
• si [ est une hgpus . C

'

fermée , et a e- E
,
la droite

normale à 2- en a est la droitierHRDFCAD , où f-- fa
est définir dans la dif de E-

µp z

• si [ = OU
, pour

0 un court c '

régulier ⇒ on peut définir un intérieur et µ
N'État

1 extérieur . #[

On définit le vecteur normal entrant U h Nintca)
à Van point a e- TU ÷

- / , / /
vint(a) a 7¥ ,

Mf611

ooàf est une fonction locale définissant Uloealt.
De même

,
le retenir sortant Next (a) ← - Nintza)



Il faut vérifier que ces définitions ne dépendent
⑧

pere du
choix de f-- fa définissant Ton U

.

. si
g
et f définissent le-alt Inv ,

⇒ g
= f x F , à F¥0. dans V.v

¥
,
? à ?¥¥
- - t

-
si
g
et f définissent laalt U ⇒ Âne .

]
E =

DU

|
À / La droite normale à [ en a possède

→ galère: ":} ¥ N'¥?
N -

←
. Remi f est cet ⇒ le bord DU -[ est ce

⇒ implique que ça N'Ü) c- Rd est C '
.

OU =E G champ de vecteur entrant à U .



( Formule de saut) ⑤
Théorème soit Vauvert régulier de la" CI dans l .
Soit on la mesure superficielle sur OU

,
et

Nat : DU → Rd le champ de vecteur entrant à U
.| l' identité

II. ÷ ,Ë? se:c :our

⇐> ¥ du = N'Y r)
- t ddstnb: d' ordre 0
Rem: on pourrait prolonger Njnt dans ⇒on a le droit .de la
un voisinage de QU , de manière multiplierpar 1
à obtenir 1 fin c

°

définir surl . fonction continue .

. Gimralix la formule % ftp..bg ) : Sa - t

-ÂËÏ¥Ë. Nitta" ? %
."
- f+9

.

print (b) = - t



Au :O ⑧
9 Au = . on

a

oxitu AI I
U
11
! E
Mintgo

- niant» AE '

→ Ojttu est

encore dla robe zéro
,

Prue . Recollement→ on regarde
c'est une mesure signée .

Kroos
.iq#djupemtt µ

⇒ àl'examiner.
Il Huh = A

DU
, QIU - O

.

- f- Ivy = 0

⇒ Dj Hu est supporte sur DU
_

pu
= , on s' intruse aux voisinages de a c- OU

.

• linge de 10 , par une fonction
" marche "

X :Rrr
,
et
, Xp , 0 , Xp f1 Il U



-7F n ①

↳À t.tv (x ) = lin × ( f¥)
V f»

C-→ 0

limite ponctuelle : OK .

Ilene eonv . dominée ⇒ la

Damon
,
la dérivée connue ! teaetg.me?gHedaneo'CV) .

⇒ ojttu-ojlfiy.tl?I)l--limdjXlf#f
-

←ÜÏ ' ojfx XYÉ)
ÈXYÊ)

c- → o

X
"

c- ci ( R , R) , et FXYHDT = 1

IA
⇒ texte)¥. il f) PIF çdét: der :*

eljf È 9¥) → ojfxflfj-eejfxfppp-N.irC- →a t
-

1- s



extension ①
dyn

' i Au = NË' I!Yen a. .

-

Corollaire : formule de Gauss - Green
.

U ouvert c ' - régulier dans l . le ¥ (r ) .

""
I this I, . _

,
d
, fuqildx-fq.IN

t
(x ) d- (x )

y?÷y! = { A-un l'× = Hu , * an,
-

=- ff14 , 4%, - - 4NËr , il >
Ute!⇒ f4 e- ci =p N

"ton
, il > _

Suit Une OU)
,
en→ il dans Etr) = j eelx ) N

,
doncx ) ←

ns- OU -



Corollaire de la f. de Game. Green : si
Je tente " ④

avec 4, y e e? (r) .
Yparlfanditfpnohft,

t.fi Cet) dx = fut nejtdr
DU
-

a

§il Y dx t f494 dx

-
.

formule¥
+ '×

¥»
- ff94 dx tfuyuwjtdr

Green .

• on définit d- ( J) l' espace des restrictions à U
de fonctions d- sur Rd .

<⇒ Y :O→ CI est prolongeable en 1 fonction C
'
(Rd) .

-

⇒ Cpu est ce, et qu'elle est
"

régulière
"

en s'approchant
d. Où

.



Rem: toute fonction le c ' (U) n'est pas friment ④
prolongeable - NYII 0 Édit,

fpIkye.lk -

⇒ le com loin de Gault Green
s'étend aux fonctions le C1 ( J) .

prie le c
' (T) ⇒ 7f e c ' Cr ) tg ilpu = y

X fonction plateau sur Ô , à support compact dans Rd
⇒ Xie c- O er) .

⇒ Mme de Gault Green appliqué à XF .

{ ai lxê)
ex - j ex

{olxê)
Next do = f q N

"ton
• U I finaux ) = il la

'

)

{ ¥4cxtdx = ceci ) - cela )
car il est co .

⇐

=
Next ) . ceci ) + N'¥%)


