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Feuille n° 3

Exercice 1. On considére les matrices suivantes:

1 9
A:(}?é) et B=|3 4
2 0

Dire lesquelles des matrices A + B, AB, BA sont définies et calculer celles qui le sont.

Exercice 2. On considere les deux matrices de M3(R):

1 -1 1 110
A= -1 1 -1 et B=|110
1 1 1 0 01

Calculer A+ B, (A + B)?, A%, B%, AB et BA. En déduire que (A + B)? # A% +2AB + B2

Exercice 3. A quelle condition sur la matrice 4 = ( Z Z

matrices B € M>(R)?

Indication : on pourra utiliser B; = < (1) 8 ) et B, = < (1) é )

Exercice 4. Résoudre les systemes linéaires suivants:

) a-t-on AB = BA pour toutes les

o [ o
(Sl> 2x -y +z = 1 (52) :
dr 4y 432 = 3 2~y —st=2
4 B 2t —y +z —t = 1
r —y —2z = -1 r —y —2z = -1
(S3)¢ —x +3y +3z = 2 (S3)¢ —x +3y +3z = 2
vy +2z = 3 by +2z = 2
r —2y 4z -4t =1
(S5)4 = +3y +7z +2t = 2

r —12y —11z —-16t = 3

Exercice 5. Résoudre les systemes linéaires suivants, d’inconnues x, ¥, z, en discutant suivant
les valeurs du parametre réel «o:

ar +y oz = 2« r +2y + z =0
(Se)¢ ar —ay + 2z = 2« (S7)q = +y +(1+a)z =1
ar —ay +az = l+a r +y —a’z = o
ar +y +z =1
(Ss)4 = +ay +2z =1

r +y +az =1

1



Exercice 6. Discuter et résoudre le systeme linéaire suivant, ot a et b sont des parametres
réels:

20 +y 43z +t = a
(So) dr +3y +7z +t = b
9 r +2y 43z —t = 6—a

3r 2y +z 45t = 2-7b

Exercice 7. Calculer les matrices inverses des matrices suivantes :

- 123 1 -1 1
A:<_13>, B=|014], c=2 -3
00 1 1 12

Exercice 8.

a) Pour toute matrice A = ( “
c d —c a

Calculer AA et AA. En déduire la formule de 'inverse d’'une matrice 2 x 2 inversible.

b ) on introduit la matrice A = ( d —b )

b) Application: calculer les inverses des matrices

(11 (12 (1 oy
Al_(1 2)’ AQ_(l 3)’ A3_(x 1+xy)'



